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I-1. Feladat
Hatarozd meg az 6sszes olyan A valds szamot, melyre teljesiil, hogy minden olyan nem-nulla
valos szamokbdl allé z1, xa, ... sorozat, melyre minden n > 1 esetén teljesiil, hogy
1
Tn41 = A— )
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az csak véges sok negativ tagot tartalmaz.

I-2. Feladat

Legyenek m és n pozitiv egészek. Egy m X n-es tdbla néhidny mezdje pirosra van szinezve.
Az ay,az,..., a9, (2r > 4) paronként kiillonbo6zé piros mezdket tartalmazoé sorozatot futdkornek
nevezziik, ha minden k € {1,...,2r} esetén ay és ay1 egy atléra esik, de ay és apio nem esik
egy atléra (ahol a2r4+1 = Q1 és agr42 = ag).

Hatarozd meg m és n fiiggvényében, hogy egy futokor nélkiili m x n-es tabla legfeljebb hany
piros mez6t tartalmazhat.

(Megjegyzés: Két mezé egy atlora esik, ha a kézéppontjukon dtmené egyenes a tébla oldalait
45°-0s szOgben metszi.)

I-3. Feladat

Legyen ABC egy hegyesszogli haromszog, és D a BC szakasz egy bels6 pontja. Legyenek az
E és F pontok az A-t tartalmazé, BC egyenes altal hatarolt félsikban tgy, hogy DE és BE
merdleges, tovibbd DFE érinti az AC'D haromszog koréirt korét, illetve DF és C'F mer6leges,
tovdbba DF érinti az ABD haromszog koréirt korét. Bizonyitsd be, hogy az A, D, E és F
pontok egy korre illeszkednek.

I-4. Feladat

Legyen n > 3 egy egész szam. Zagi, a mékus egy szabalyos n-szog egyik csicsaban il. Zagi egy
n — 1 ugrasbdl allé kirandulast tervez az mn-szég cstcsain 1gy, hogy az i. ugrasban éramutatd
jarasaval megegyezd irdnyban i oldalnyival ugrik arrébb minden ¢ € {1,...,n — 1} esetén. Bizo-
nyitsd be, hogy ha [5] ugrds utan Zagi mar [§] 4 1 kiilonb6z6 csticsban jart, akkor n — 1 ugras
utan Zagi az Osszes csucsot meglatogatta.

(Megjegyzés: Egy x valés szam esetén [z] a legkisebb egész szdmot jeloli, amely nem kisebb,
mint z.)

A feladatok megoldasara 5 6ra all rendelkezésre.
Kérdéseket csak az els6 60 percben lehet feltenni. 1 / 1
Minden feladat 8 pontot ér.

A feladatok nem nehézségi sorrendben vannak.



